
Clasa a X-a

Problema 1 Ar¼ataţi c¼a 3
p
7999 > 159999

8001 :

Problema 2 Determinaţi funçtiile f : (0;1) � (0;1) ! (0;1) cu propri-
etatea c¼a pentru orice x; y; z 2 (0;+1) au loc egalit¼aţile: f(x; y) = f(y; x)
şi
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Problema 3 Fie n; k 2 N� şi p1; p2; ..., pn 2 (0;+1) n f1g: S¼a se determine
numerele reale x1; x2; ..., xn pentru care avem
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unde pn+1 = p1 şi xn+1 = x1:

Problema 4 Fie M şi N dou¼a puncte �xate în plan şi A o muļtime de n
puncte în plan. Pentru o submuļtime Bk � A cu jBkj = k de�nim GB centrul de
greutate al con�guraţiei de puncte. De asemenea, pentru Y 2 fM;Ng de�nim
SY (B) simetricul centrului de greutate GB faţ¼a de Y .
a) Demonstraţi c¼a pentru 1 � k � n� 1 �xat toate dreptele determinate de

SM (GBk) şi SN (GAnBk) trec prin acelaşi punct Gk;
b) Demonstraţi c¼a G1, G2, . . .Gn�1 sunt coliniare.

Toate subiectele sunt obligatorii.
Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
Fiecare subiect este evaluat cu 7 puncte.
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