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Clasa a XII-a

Problema 1 Daca n € N,n > 2 este dat, determinati primitiva F' a functiei
f R — R definita prin
2 — 1
f(:IZ) e —— VIEgR,
(x2n + ]_)T

care verificd relatia F'(0) = 0.

Problema 2 Fie M o multime nevid4 si "-”o lege de compozitie interné pe
M care verifica:

a) este asociativa;

b) (a2b2)° = ba, Va,b € M.

S& se arate ca:

(7) (a363)2 = ba, Ya,b € M,

(i) legea de compozitie este comutativa.

Problema 3 Fie (G, -) un grup cu 2n+1 elemente, unde n € N, astfel incat
existd f : G — G o functie cu proprietatea c& f (zf (zy)) = yf (2%), pentru
orice x, y € G. Aratati ca grupul este comutativ.

Problema 4 Fie f : [0,00) — R o functie primitivabila, periodicd, de pe-
rioadd T > 0 si fie F' : [0,00) — R o primitivd a sa cu F(T) = F(0). Se
n
considerd girul armonic H,, = % Demonstrati ca pentru orice zg > 0 exista
k=1
un subsir (H,, ) al sirului (H,,), pentru care:

klim F(H,,) = F(zo).

Toate subiectele sunt obligatorii.
Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
Fiecare subiect este evaluat cu 7 puncte.



