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Clasa a VII-a

1. In interiorul patratului ABCD se considerda ABCE echilateral. Se construieste DEFG
patrat astfel incat F' si G sunt in semiplane diferite fata de DC'. Fie GM L EC. Aratati
ca:

a) A, F,C coliniare;
b) GM||BF.

2. Fie a,b numere reale cu 0 < a < b.
(i) S& se arate cd Va4 b —z > v/a+ Vb — y/x pentru orice z cu a < z < b

(ii) Dovediti ca pentru orice z,y € R cua <z <b, a <y < b, are loc

‘/a+b_%w2ﬁ+ﬁ_@

3. In triunghiul ABC, dreptunghic in A, se consideri inaltimea AD, mediana AM si bisec-
toarea AF a unghiului A, unde D, M, E € BC. Aratati ca ME = 2ED daca si numai
daca triunghiul ABC are un unghi cu méasura de 15°.

4. Pe o tabla sunt scrise toate numerele naturale de la 1 la 2024, cu exceptia numéarului 2023.

a) Robert joaca urmatorul joc: La fiecare pas sterge de pe tabla doud numere x si y si scrie
in loc numarul (z +y) (1 + (z +y) + (z + y)® + (z + y)°). Demonstrati ca, dupa 2022 de
pasi, numaéarul ramas pe tabla nu este patrat perfect.

b) Pornind cu aceleagi numere, Andrei joacd urmaétorul joc: La fiecare pas sterge de pe
tabla doua numere x si y si scrie in loc z + y + zy. Dupa 2022 de pasi, Andrei sterge
singurul numar N de pe tabla si scrie in locul lui numarul N + 1. Determinati numarul
zerourilor in care se termina numarul ramas pe tabla.

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul de lucru efectiv este de 3 ore. Fiecare
subiect este punctat de la 0 la 7 puncte.



