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1. Determinati toate functiile reale f : R — R* cu proprietatea ci f € [ )

2. Pentru un grup finit (G, -) consideram urmaétoarele proprietati:
|G|+1.
U=

b

(i) numarul subgrupurilor ciclice este strict mai mare deci
(ii) pentru z € Gsia € G,a# ecux-a=a 'z, rezultd cid x apartine unui singur
subgrup ciclic.

a) Demonstrati ca nu exista grup finit G care are simultan proprietatile (i) si (ii).

b) Dati exemplu de grup finit G; cu proprietatea (i).

¢) Dati exemplu de grup finit Gy cu proprietatea (ii).

3. Fie H §i N subgrupuri proprii ale unui grup G. Daca xy = yx pentru orice x € G'\ H si
orice y € G\ N, demonstrati ca G este comutativ.

4. Sirul (x,,)n>1 este definit prin x; < 0, §i z,11 = ™ — 1,n > 1. Sa se demonstreze ca:
() (2n)n>1 este strict crescator si are limita 0;
(ii) limy, oo T, = —2;

(iii) limy o0 = (R, + 2) = —3.

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul de lucru efectiv este de 3 ore. Fiecare
subiect este punctat de la 0 la 7 puncte.



